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Exercice 1
Soit n ∈ N∗ et A ∈ Mn(R) une matrice symétrique définie positive, b ∈ Rn et c ∈ R. On pose g : x ∈ Rn 7→
1
2 〈Ax, x〉 − 〈b, x〉+ c et f = eg.

1. a) Montrer que f est strictement convexe sur Rn.
b) Montrer que f admet un unique minimum global sur Rn.

2. On considère dans cette question n = 2, A = I2, b = (1, 1), c = 1. On définit C le carré de sommets les
points (2, 0), (3, 0), (3,−1) et (2,−1).
a) Décrire les lignes de niveau de f .
b) Trouver l’unique minimum global de f sur C. Indication : vous pourrez, pour initier le raisonnement,
vous aider d’une interprétation géométrique du problème.


